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Funzioni a due variabili

1. Determinare il dominio delle seguenti funzioni e rappresentarlo graficamente:

(1.a) f(x, y) = log(1− x2 − y2)

(1.b) f(x, y) = log(x2 + y2)

(1.c) f(x, y) =
√

y2 − x4

(1.d) f(x, y) =
√

sin(x2 + y2)

(1.e) f(x, y) = log(xy2 + x2y)

(1.f) f(x, y) = ln(1− 2x− 2y)

2. Determinare le linee di livello e l’immagine delle seguenti funzioni:

(2.a) f(x, y) = 2x− 5y

(2.b) f(x, y) = x2y

(2.c) f(x, y) =
√
x2/(y + 1)

(2.d) f(x, y) = 1/(x2 + y2)

3. Calcolare il gradiente delle seguenti funzioni:

(3.a) f(x, y) = x2 + 2xy − xy2

(3.b) f(x, y) = ye2x
2

(3.c) f(x, y) = log(x2 + y2)

(3.d) f(x, y) = e
x
y

4. Calcolare le derivate parziali, prime e seconde, verificando la validità del teorema di Schwarz:

(4.a) f(x, y) =
1√

7x + 4y − 2

(4.b) f(x, y) = log(1− x2 − y2)

(4.c) f(x, y) =

√
1− x

y

5. Calcolare le derivate delle seguenti funzioni lungo le direzioni e nei punti assegnati:

(5.a) f(x, y) = x2 + xy − 2 in P (1, 0) nella direzione v = (2, 1);

(5.b) f(x, y) = ex cos y in P (0, 0) nella direzione v = (1, 2);

(5.c) f(x, y) =
√
|x2 − xy| in P (0, 0) nella direzione v = (1, 1).

6. Calcolare gli eventuali punti di massimo, minimo o sella delle seguenti funzioni:

(6.a) f(x, y) = log(1 + x2y2)

(6.b) f(x, y) =
√

1 + x2 + y2

(6.c) f(x, y) =
1

x2 + 2y2

(6.d) f(x, y) = x3 + y3 + xy

(6.e) f(x, y) = x cos y

(6.f) f(x, y) = e−(x2+y2)


