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INFINITESIMI, INFINITI E CONTINUITA

ESERCIZIO 1. Determinare

(A) lordine di infinitesimo « e la parte principale kz® rispetto a = per x — 0 delle seguenti funzioni:

(A.1) 1—cosz (A.3) sin(22?) (v1+ 3z — 1)
VI + 22
V1+ 322
(A2) Vi+z—+V1—-xz (A.4) Tiror
(B) Tordine di infinitesimo « e la parte principale k/z® rispetto a 1/x per & — oo delle seguenti funzioni:
(B.1) arctan (;2) (B.3) log (i I i’)
B2) Ve +1—yz+2 (B.4) e —e
(C) Pordine di infinitesimo « e la parte principale k(x — x¢)® rispetto a x —xg per  — xo delle seguenti
funzioni:
(C.1) 1+ cos(z?) con zg = /7 (C.2) logz —log2 con zg =2

ESERCIZIO 2. Studiare e classificare gli eventuali punti di discontinuita delle seguenti funzioni:

(2.0) 1—coszx (2.¢) 1
€ ew <0
1 T
@21) z+2 arctan | — -3 0<z<l
2. _ €
|z =2 arctan x x>1
1 (2.1)
) =43 ©=0
sin x
(2.d) |logw\e$ <0

ESERCIZIO 3. Determinare i valori di a, b € R in modo tale che le seguenti funzioni risultino continue:



(3.a) (3.c)

sinz
4 >0
5 S 3 <z <2 Ve " '
a—gsing 5T <z <2m " =0
2cosx +asinz 0<z< g’/T log(1 + s2in2(bx)) 2<0
x
(3.d)
(3.5) 1 1 — cos(az+/|z|)
Vizgllog([1— =)+ ——————— <0
x |z|3
1-— -1 —
cos(z 2) v 41 b =0
(z — 1) arctan(a(z* — 1)) arcsin x

x>0

1 rz=1 NG

ESERCIZIO 4. Studiare al variare di v € R la continuita di

fz) = |z — 1| {Sin <xi1> + 2]

classificando eventuali punti di discontinuita.

ESERCIZIO 5. Stabilire se le seguenti funzioni sono derivabili nei punti indicati:
(5.a) log (Vz) xp=1 (5.c) |zlel2l zg=—2
(5.b) |sin(z? —22)| =0 (5.d) vVaz+az* 20=0

ESERCIZIO 6. Dire per quali valori di a e 3 le seguenti funzioni

(6.a) (6.b)
Fz) = zy/log? x| x #0, fz) = smg(zx) x <0,
a—1 z =0. (B—1)yz —cosz x>0.

sono continue e derivabili in x = 0. Negli altri casi classificare il tipo di discontinuita e di non
derivabilita in x = 0.

ESERCIZIO 7. Verificare che le funzioni
(7.a) x*log |z (7.b) |z|*
sono prolungabili con continuita per x = 0. Le funzioni cosi prolungate risultano derivabili in x = 07

ESERCIZIO 8. Calcolare le rette tangenti ai grafici delle funzioni

(8.a) log(6z — 4) in = +1; (8.) C08(1:62) +2 e 1/2;
T

(8.b) 2% + V5 +4e~* in x = 0; (8.d) sinzcosz in x = w/4.



